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ПРО КВАЗІГРУПОВІ ФУНКЦІЙНІ РІВНЯННЯ МАЛОЇ ДОВЖИНИ 

Г. В. Крайнічук (Шелепало) 

Ми обговоримо деякі результати бінарних квазігрупових функційних рівнянь малої 
довжини (означення функційного рівняння див. [1]). Довжиною функційного рівняння 
називається максимальна кількість появ функційних змінних у рівнянні. Квазігруповим 
бінарним називається рівняння, в якого всі функційні змінні є функціями, що визначені 
на множині двомісних оборотних функцій. 

Ми розглянемо деяку класифікацію всіх узагальнених функційних рівнянь 
довжиною до 6. «Узагальнені» означає, що всі функційні змінні попарно різні. Типом 
функційного рівняння називаємо послідовність m1,m2,…mk, де k це число різних 
предметних змінних і mk кількість появ i-ої предметної змінної. Якщо два функційних 
рівняння належать одному і тому ж класу класифікації, то існує залежність між всіма 
множинами їх розв’язків [2]. 

Існує один клас, три класи, чотири класи таких рівнянь довжиною 1, 2, 3 відповідно 
[3]. Існує не більше 19 класів рівнянь довжини 4: 

– два класи рівнянь типу (6,0,0), [3]; 
– шість класів рівнянь типу (4,2,0) [4]; 
– шість класів рівнянь типу (3,3,0) [3]; 
– п'ять класів рівнянь типу (2,2,2) [5,6]. 
Один клас рівнянь типу (2,2,2) містить добре відоме функційне рівняння 

узагальненої асоціативності. Використовуючи парастрофну симетрію в теорії квазігруп 
[7], буде також подано результати класифікації парастрофних тотожностей та 
відповідних їм многовидів (парастрофні тотожності це ті, в яких на місцях функційних 
змінних знаходяться парастрофи однієї й тієї ж функції). 

Серед рівнянь довжини 5, поширеним є функційне рівняння узагальненої 
дистрибутивності, його тип (3,2,2). Таких класів рівнянь типу (3,2,2) точно п’ять [8]. 

Добре відомі рівняння довжини 6: функційне рівняння узагальненої медіальності 
(2,2,2,2) і рівняння Бола-Муфанг (4,2,2,0). Знайдено вісім класів рівнянь типу (4,2,2,0). 
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