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де )(xfM r  означає середнє значення функції f  за евклідовою сферою радіуса r з 
центром у точці x ,   - оператор Лапласа, Г - гамма-функція. Відмітимо, що для функції 

)(2 GCf m  при всіх Gx  виконуються рівності )()()( xfxfxf mmm  . 
В прийнятих позначеннях та при наведених вище припущеннях має місце наступна 

теорема, яка при 1m  є класичним результатом Бляшке-Привалова [1]. 
Теорема. 
Якщо у кожній точці Gx  виконана умова  

),(0)( xfxf mm   
тоді f  є полігармонічною функцією порядку m  в області G . 
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УДК 517.53 
 

ІНТЕГРАЛЬНЕ РІВНЯННЯ ІЗ СЕРЕДНІМ ЗНАЧЕННЯМ У 
ВИПАДКУ МНОГОКУТНИКА 

 
Ю. В. Перевєрзєва 

 
Теореми про середнє для функцій спеціального виду у випадку многокутних 

областей представлено у роботах М. О. Ріда [1], Т. Ремзі та І. Вейта [2] (локальний 
варіант), В. В. Волчкова [3], О. Д. Трофименко [4], [5]. В статті [1], наприклад, 

розглядається функція виду 









3

0

3 n

k

k

k

n

ok

k
k zz  ( kk  ,  - деякі сталі), яка є розв’язком 

інтегрального рівняння по n-кутнику із нульовою правою частиною. Постановка 
подібних задач має походження від класичного результату Какутані-Нагумо-Уолша-
Прівалова про характеризацію гармонічних поліномів степеня не вище 1n  ( Nn ) в 
класі неперервних функцій на комплексній площині умовою середнього значення по 
вершинах всіх правильних n-кутників ( 3n ). 

У роботі розглянуто функцію виду 
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де Nhmn ,, , snh 0  та 10  ms . Виявлено, що )(zf  задовольняє 
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інтегральному рівнянню із середнім значенням  з вагою sz)(   та при повороті на кут 
 ,  20  . 

Результати такого типу дозволяють побудувати критерій для виконання рівності із 
середнім значенням та відповідною вагою на комплексній площині. 
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УДК 519.2 
 

ВЛАСНІ КОМПЛЕКСНІ ВИПАДКОВІ ПРОЦЕСИ 
 

М. Ю. Петранова, Ю. В. Козаченко  
 

У роботі описано умови існування власних випадкових комплексних процесів, 
дається визначення цих процесів, визначення стаціонарних власних випадкових 
комплексних процесів, стаціонарних власних випадкових комплексних процесів зі 
стійкою кореляційною функцією. Розглянуто означення і деякі властивості 
квадратичних гауссовских випадкових величин і процесів. Крім того, отримано оцінки 
розподілу функціоналів модуля стаціонарних гауссовских власних випадкових 
комплексних процесів, описується поведінка модуля стаціонарного дійсного 
випадкового комплексного процесу на нескінченності. 

Означення 1 Випадковий комплексний процесс ( )X t  називається власним 
комплексним випиадковим процессом, якщо псевдокореляційна функція цього процесу 
дорівнює нулю:  

( ) X( ) 0EX t t  , 
тобто, коли виконуються умови: 

( ) ( ) ( ) ( )c c s sEX t X t EX t X t   
                                    (1) 

( ) ( ) ( ) ( )c s s cEX t X t EX t X t   
                                   (2) 

 
Означення 2 Функція  ( )r  ,  � називається  стійкою кореляційною функцією  

 2( ) exp 1 ,r c i
       



            ,                                   (3) 

де 
2, , ,c    – дійснозначні константи, такі що 

2 0, 0,| | 1,0 2c       , 


